复数 模 的 性 质 : 
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为 纯 虚 数 . 


外 二 se 
【 例 1】 设 了 是 虚数 ，mw = z+ 二 是 实数 ， 且 -1<w<2. 
忆 


(GD) 求 | 相 的 值 及 = 的 实 部 的 取 值 范围 


证 明 z 为 纯 虚 数 ， 


而 庆生 基 ， 
1+z 


【 例 2】 设 w, 0 为 复数 且 |w| = 天， 证 明 : 


【 例 3】 设 ,> 是 非 零 复数 且 |z +2|= 忆 一 2 
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【 例 4】 给 定 实数 wp,c ， 已 知 复数 2 ,2,，,23 满足 : 
加 = 名 -el-1 


五 ,2 .五 _] ， 求 |az +pz; + cz3| 的 值 


52 2353 3 


【 例 5】 设 复数 了 满足 


arg 2 本 求 argz 的 范围 
2 二 2 0 


【 例 6】 已 知 复数 集合 刀 ， 复 数 ze 刀 当 且 仅 当 存在 模 为 1 的 复数 二， 


|z=-2005-2006i= 对 +1-22 ， 则 厂 中 实 部 与 虚 部 都 为 整数 的 复数 的 个 数 是 


使 


M 
租 


【 例 7】 若 对 一 切 Os 尺 ， 复 数 z=(c+cosO)+(2a-sing0)i 的 模 不 超过 2 ， 则 实数 a 的 取 值 范围 


和 


【 例 8】 设 @=eos5+isin5， 则 以 w,o3,o7,o? 为 根 的 方程 是 CO ) 
(A) x+X3+X2+TX+L=0 (B) x+X-x+1L=0. 
(C) Xi-X2+X+1=0 。 (D) .x4+2+X2-X-1=0 


【 例 9】 已 知 ze C ， 关 于 x 的 一 元 二 次 方程 六 -zx+4+3=0 有 实 根 ， 求 使 复数 z 的 模 取 得 最 小 值 
的 复数 z， 


1 
【 例 10】 ” 设 4 人 4 及 C 分 别 是 复数 z0 = 二) 本 ,2 =1+c (其 中 2c 都 是 实数 ) 对 应 的 不 共 


线 的 三 点 . 证 明 : 曲线 z= zcos“ t+2zicos "fsin21t+2zsin 1 (ER) 


与 A4BC 中 平行 于 4C 的 中 位 线 只 有 一 个 公共 点 ， 并 求 出 此 点 . 


【 例 11】 。 设 2 为 复数 ，|z 引 =1 且 xz= 生 -一 -3z-z+1， 求 加 的 最 值 . 


【挑战 】 是正 整 数 ，a,(] = 1.2,…, 站 为 复数 ， 且 对 集合 化 2,…, 志 的 任 一 非 空 子 集 7 ， 均 有 


[Ia+e)-l 


< .证明 > |s3 


JEe7 
【介绍 】 设 了 ,zz 为 复数 ， 满 足 | 上 |z|+… 十 加 |=1， 求 证 ， 上述 各 复数 中 ， 必 存在 若干 个 复数 
的 和 的 模 不 小 于 < 


【复数 与 多 项 式 】 


【 例 1】 已 知 单位 圆 的 内 接 正 半 边 形 各 屿 … 岂 及 圆周 上 一 点 已 ， 求 证 ，》 |P4| = 27 
无 =| 


【 例 2】 设 PoD ,CGO ,RGOoD ,so) ， 都 古 多 项 式 ， 且 


POcJ+TXOG0G)+XROG)=(+X+ 人 上 +X)SOD ,求证 : zx-1 是 PCOoD ,Oo ,RCO ,SGCo ,的 
公 因 式 . 


【 例 3】 设 /COo = 六 二 z 十 访 二 x+ ， 求 /0c) 被 ACxz) 除 得 的 余数 


【 例 4】 设 jx) 是 复 系 数 多 项 式 ， 寻 是 正 整数 ， 求 证 : 如 果 (x-D1AG) ， 则 (xc -DCc). 


【 例 5】 已 知 w ”5 + 可 表示 成 以 w+ ,al 为 变 元 的 二 元 多 项 式 ， 求 该 多 项 式 的 系数 的 和 


【复数 与 三 角 】 


【 例 6】 求 角 O = 二 和风 的 大 小 . 
4 239 


【 例 7】 D 设 是 半 一 个 大 于 3 的 素数 ， 求 (+ 2cos 径 诈 2cos 红 jd F2cos 和 F2cos 党 的 
也 1 7 甩 用 
值 . 


F 一 1 
O 设 是 半 一 个 大 于 3 的 自然 数 ， 求 (L+2cos 过 )G1 2 1 | Fr 2cos 必 县 的 值 . 
7 刀 1 7 甩 用 


【 例 8】 证 明 三 角 恒 等 式 : 


沪 一 1 
(sin 代 sin<...sin WE 兰 V 
2717 271 27 227 


C)sin 二 sin 0 人 \2 
1 47 47 2 


